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1. Sia γ la curva affine 2x2 − y2 + 2xy + 4y + 1 = 0. Determinare la sua chiusura
proiettiva e i punti all’infinito

2. Determinare l’equazione affine del luogo dei punti propri della conica proiettiva
γ di equazione omogenea 2x2

1 + x2
0 + 2x1x2 + 2x1x0 + 4x2x0 = 0 e determinare

la molteplicità di P = (1, 1).

3. Al variare di λ classificare i fasci di coniche proiettivi:
a) x2

1 + 2(λ− 1)x0x2 = 0
b) 2λx1x2 + x2

1 + 2x2x0 + x2
0 = 0

c) (1 + λ)x2
1 − 2x1x2 + (4 − 2λ)x2

2 − 2x1x0 − 2x2x0 + (1 + λ)x2
0 = 0

4. Calcolare i punti di intersezione e le loro molteplicità tra la retta 3x−4y−1 = 0
e la curva x2 + 2y2 − 3xy + 2x− y = 0.

5. Classificare e ridurre a forma canonica le seguenti coniche proiettive:
a) 25x2

0 − 20x0x1 + 10x0x2 + 4x2
1 − 4x1x2 + x2

2 = 0
b) 2x2

0 + 3x0x1 + 2x0x2 + 3x1x2 = 0
c) 2x2

0 + x2
1 − x2

2 − x0x2 + 2x1x2 = 0


