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Esercizio 1. Dimostrare che 'insieme delle soluzioni di un sistema
lineare a coefficienti in un campo K € uno spazio vettoriale su K se e
solo se il sistema e omogeneo.

Esercizio 2. Sia Sk l'insieme delle serie numeriche convergenti a ter-
mini reali positivi. Dimostrare che Sg € uno spazio vettoriale su R.

Esercizio 3. Dimostrare che C e uno spazio vettoriale su R. Il campo
C e anche uno spazio vettoriale su Q7 Ed R su Q7

Esercizio 4. Sia
Qi) ={a+bi|a,beQ},

dotato delle naturali operazioni di somma e di moltiplicazione con gli
elementi di Q. Dimostrare che Q(7) & uno spazio vettoriale su Q. Lo ¢
anche su R?

Esercizio 5. Sia

Q(m) = { f(m) | f(x) € Q[z] },

dotato delle naturali operazioni di somma e di moltiplicazione con gli
elementi di Q. Dimostrare che Q(7) ¢ uno spazio vettoriale su Q. Lo
e anche su R?

Esercizio 6. Sia

A={f(z) eZ: (]| f(1) =0},

dotato delle naturali operazioni di somma e di moltiplicazione con gli
elementi di Z;. Provare che A & uno Z;-spazio vettoriale. Spiegare
infine perché l'insieme

B={ f(@) e Zsla] | (D) - T)
non ¢ uno spazio vettoriale.

Esercizio 7. Dimostrare che I'insieme delle matrici quadrate simme-
triche a coefficienti in un campo K & uno spazio vettoriale su K. Vale
lo stesso per le matrici antisimmetriche?

Esercizio 8. Siano F' e K due campi tali che F' ¢ K. Sia V uno spazio
vettoriale su K. Dimostrare che V ¢ in maniera naturale anche uno
spazio vettoriale su F.



